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6. gyakorlat
Inverz, rang

. Szadmold ki az aldbbi métrixok inverzét!
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. Szédmitsd ki az aldbbi métrixok rangjat! (A (c) részben a ¢ valés paraméter fiiggvényében.)
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(ZH, 2006. november 9.)

. Az A és B n x n-es matrixokrol tudjuk, hogy det A # 0, valamint hogy A - B = 0. Hatdrozd meg a B matrixot!

(Itt 0 a csupa nulla matrixot jeldli.)

. Legyen A egy 6 x 5-0s valés métrix. Melyek igazak az aldbbi allitdsok koziil?

(a) Ha az els§ harom sor linedrisan osszefliggd, akkor a bal felsé 3 x 3-as aldeterminéns 0.
(b) Ha a bal felsé 3 x 3-as aldetermindns 0, akkor az els§ hdrom sor linedrisan Gsszefiiggd.
(c) Ha az els6 hdrom és az utolsé hdrom oszlop is linedrisan Gsszefiiggd, akkor a r(A4) < 3.
(d)Ha az elsd két és az utolsé két oszlop is linedrisan Osszefiiggd, akkor a r(A) < 3.

. Legyen A és B n x m-es méatrix. Bizonyitsuk be, hogy r(A + B) < r(A) + r(B) (ahol r-rel a matrixok rangjét

jeloltiik). (ZH, 2002. december 10.)
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. Hatérozd meg az aldbbi métrix 7. Szamold ki az alabbi matrix rangjat a c¢ valés paraméter
inverzét! minden értékére!
1111 ... 1 1 -1 -1
1 2 2 2 ... 2 4 1 -9
1 2 3 3 ... 3 3 2 -1
12 3 4 ... 4 2c+7 3¢—2 -5
1 2 3 4 ... n (ZH, 2003. januar 9.)

Az n x n-es A matrixra A? = 0. Lehet-e A rangja n? (ZH, 2001. december 10.)

Az (n x n)-es A métrixot akkor nevezzik nulloszténak, ha létezik egy olyan (n x n)-es B # 0 métrix, amelyre
A - B =0 (ahol 0 a csupa nulla matrixot jeloli). Dontsiik el, hogy igazak-e az alabbi allitdsok:

(a) Ha A nullosztd, akkor det A = 0. (b) Ha det A = 0, akkor A nulloszté.

Tegyiik fel, hogy az A mdtrix minden sora szdmtani sorozat. (Vagyis barmelyik sor elemein balrél jobbra
végighaladva egy-egy szdmtani sorozat tagjait kapjuk.) Bizonyitsuk be, hogy r(A4) < 2 (ahol r a métrix rangjét
jeloli). (ZH, 2006. oktober 26.)

Bizonyitsuk be, hogy tetsz6leges (de egymdssal dsszeszorozhatd) A és B métrixra r(AB) < min{r(A),r(B)}.
(ZH, 2001. oktéber 31.)
Melyek igazak az alabbiak koziil?

a) Ha az A maétrix oszlopai linedrisan fliggetlenek, akkor az Az = b egyenletrendszer megoldhat6.

b) Ha az A métrix sorai linedrisan fiiggetlenek, akkor az Ax = b egyenletrendszer megoldhato.

¢) Ha az Az = b egyenletrendszernek pontosan egy megolddsa van, akkor A oszlopai fliggetlenek.

d) Egy métrix egy elemét megvaltoztatva a rang legfeljebb 1-el valtozik.

e) Barmelyik métrixban van olyan elem, amelyet alkalmasan mddositva a matrix rangja megvaltozik.



