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14. gyakorlat
Gytri, test, ferdetest, nullosztd

1. Dontsd el, hogy a megadott halmazok a rajtuk értelmezett & ”Osszeadds” és © "szorzas”
miivelettel gytirtit, ferdetestet, illetve testet alkotnak-e?
(a) egy X halmaz Osszes részhalmazédnak P(X) halmaza, & = A (szimmetrikus differencia),
© =)
(b) Egy X halmaz 6sszes részhalmazénak P(X) halmaza, ® = J, ©® =();
(c) a valds szdmok halmaza, a ® b = v/a® + b?, a © b = a - b (hagyomdnyos szorzds);
(d) a pozitiv valés szdmok halmaza, a ®b=a-b, a ® b = a'8’.
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2. A Zi3 testben dolgozunk. Vezessiik be az 2

alabbi miveletek eredményét!
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3. Legyenek x1 és xo baloldali nullosztok egy gytriiben. Bizonyitsuk be, hogy x5 is baloldali
nullosztd, de x1 + x9 nem feltétlentl az!

jelolést az a - b~! szorzat helyett. Szamitsd ki az

4. Bizonyitsd be, hogy kommutativ testben minden elemnek legféljebb két négyzetgyoke lehet
(vagyis az 2 = a egyenletnek legfoljebb két megoldésa lehet a test tetszéleges a elemére).
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5. Tetszbleges (kommutativ) testben vezessiik be az — jelolést az a-b~! szorzat helyett. Bizonyitsd

b
be az alabbi azonossagokat!
a. c_a a ¢ ad+bc
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6. Dontsd el, hogy a alakt valos méatrixok halmaza a hagyomanyos métrixmiiveletekkel

a
—b
gyurtt, ferdetestet, illetve testet alkot—e?
7. Legyen R egy nullosztémentes gytri. Bizonyitsuk be, hogy
(a) ha egy a elemre a® = a, akkor a = 0 vagy a = 1.
(b) ha egy a elemre a* = 0 (egy k pozitiv egészre), akkor a = 0.
(¢) Mutassuk meg, hogy nem nullosztémentes gytiriiben a fentiek nem igazak!



