2. gyakorlat
Paros graf, grafok cstcsainak szinezése

. Paros graf-e a 6, illetve 5 hosszisagi kor? Es egy tetszOleges fa?

Jelentse G, a Mycielski konstrukciéval kapott azon grafot, melynek kromatikus szama k. Adjuk meg
az Osszes olyan k értéket, melyre G}, tartalmaz Euler-kort!

Péros graf-e az alabbi graf? 4. Hatdrozd meg az aldbbi grafok kromatikus
szamat!
Egy graf csucsai legyenek az 1 és 2007 kozé es6 természetes szamok. Két csicsot akkor kossiink Ossze,

ha a kiilonbségiik legfeljebb 9. Mennyi a graf kromatikus szama?

A G egyszeriu grafban 2007 darab kivételes ponttdl eltekintve minden pont foka legfoljebb 2006. Bi-
zonyitsd be, hogy x(G) < 2007.

Tegyiik fel, hogy G egy 2006 cstcsu, egyszerii, sikbarajzolhaté graf. Bizonyitsuk be, hogy a G graf

komplementerének kromatikus szamara x(G) > 400 all. (ZH, 2006. marcius 30.)

10.

11.

A G graf csdcsai legyenek az wuy, uo, ..., uog03, V1, U2 ..., Uogosa pontok. G feszitett részgrafja az u;
pontokon egy 2003, a v; pontokon pedig egy 2004 hosszisagi kor. Ezen kiviil u; és v; 0ssze van kotve
egymassal minden lehetséges i,j értékpéar esetén. Mennyi a G graf kromatikus szama? (ZH, 2004.
marcius 25.)

Legyenek G cstcsai a sakktdbla mezdi, és két cstics pontosan akkor legyen Gsszekotve, ha a megfelelo
mezOk bastyaval egy 1épésben elérhetok egymasbdl. Mennyi az igy keletkezett graf kromatikus szama?

(a) Tegytik fel, hogy a G gréfot megszineztiik x(G) szinnel; legyen ezek koziil a szinek kozil ketté a
piros és a kék. Bizonyitsd be, hogy ekkor taldlhat6 a grafban két szomszédos csics, amelyek koziil az
egyik piros, a mésik kék.

(b) Bizonyftsd be, hogy e élii G gréfra e > (x(G))'
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Hatarozzuk meg az dbran lathaté G graf 12. (a) Legyen G egy olyan egyszerii graf, amely-
kromatikus szdmat, y(G)-t! nek pontjai szamozhatdéak gy, hogy minden
(ZH, 2005. mércius 31.) pont legfeljebb ketté ndla nagyobb sorszamuval
szomszédos. Igazoljuk, hogy x(G) < 3. (ZH, 2001.
majus 27.)

(b) Adott a sikban néhény egyenes gy, hogy se-
melyik harom nem megy at egy ponton. Legyen
G az ezek Aaltal meghatarozott graf: G csicsai
az egyenesek metszéspontjai, két csics pedig ak-
kor szomszédos, ha az egyik egyenesen szomszédos
metszéspontok. Mutassuk meg, hogy x(G) < 3.



