Bevezetés a szamitaselméletbe 11.
2009. marcius 2., hétfo

Csima Judit
csima@cs.bme.hu

4. gyakorlat
Gorog betiik, parositasok

1. Mennyi v(G), o(G), 7(G), p(G) értéke a K,, teljes graf és a K, ,, teljes paros graf esetén?

2.

Maximdlis parositast alkotnak-e az aldbbi 3.

paros grafban a vastag élek? Ha igen, bizonyitsa
be, hogy maximaélis a parositds! Ha nem, akkor
adjon meg egy javitoutat!

Egy kirdnduldson n hazaspar vesz részt. El kellene
osztani kozottik 2n kiillonboz6 fajta csokit ugy,
hogy mindenki egyet-egyet kapjon. Tudjuk, hogy
mindenki legalabb n fajtat szeret a csokik koziil.
Tovabba minden emberre teljestil, hogy ha 6 vala-
melyik fajta csokit nem szereti, akkor a hazastarsa
ezt a fajtat biztosan szeretni fogja. Bizonyitsd be,
hogy a csokik szétoszthatok tgy, hogy mindenki
olyat kapjon, amit szeret! (ZH, 1999. médjus 19.)

4.

Hatdrozd meg az aldbbi grafban v(G), 7(G), 5.

a(G) és p(G) értékét!

Egy vallalatnal hét palyazé jelentkezett hat iires
munkahelyre (szdmozzuk ezeket 1-tél 6-ig), egy
ember tobb helyre is: Aladar az 1-es; Béla az 1, 3-
as; Csaba a 2, 4, 6-os; Dani a 2, 5-6s; Erzsi a 3, 4,
5, 6-o0s; Feri az 1, 3-as; Géza a 3-as munkahelyre.
(a) Dontsd el, hogy betdltheté-e mind a hat mun-
kahely (egy ember csak egy helyre kertilhet)! Ha
nem, akkor hany to6lthet6 be?

(b) Véltoztat-e valamin, ha Feri meggondolja
magat és a 2-es munkahelyet is hajland6 elfo-
gadni?

Bizonyitsd be, hogy ha G egyszerii gréaf, akkor 7(G) < 2v(G) teljestil!

Legyen G egy 2n pontu graf, mely egy 2n — 1 pontd L 1tbdl és egy ¢ pontbdl all, ami L minden

pontjéval 6ssze van kotve. Mennyi 7(G)?

Mutassuk meg, hogy egy n pontu, egyszerii G grafban y(G) >

n

a(G) "

10.

12.

13.

14.

Legyen G egy egyszerii, Osszefiiggd, paros
graf, amelynek mindkét pontosztalyaban n
pont van. Az egyik osztalyban minden pont
foka kiilonb6z6. Bizonyitsuk be, hogy G-ben
van teljes parosités!

Legyen G egy 100 csucsu, egyszeru sikgraf komp-
lementere. Mutassuk meg, hogy 7(G) > 96.

11.

Hatarozd meg az alabbi graftban v(G), 7(G),
a(G) és p(GQ) értékét!

Legyen a H graf csicshalmaza V' = {1,2,...,2001}, és az i,j € V csucsok kozott pontosan akkor
menjen €él, ha az ¢ + j szam 3-mal osztva 1 maradékot ad. Hatdrozzuk meg a koévetkezd értékeket:

v(H), o(H), 7(H), «(H). (ZH, 2001. mércius 29.)

Egy 2n pontui egyszerii grafban minden pont foka legaldbb n. Bizonyitsuk be, hogy ekkor van benne

teljes péarositas!

Egy szigeten n torzs él, foldmiiveléssel és vadaszattal foglalkoznak. Belvillongdsok miatt a Féldmiiveléstigyi

minisztérium felosztja a szigetet n egyenl6 parcellara, hogy minden torzs egyet-egyet kapjon. Ugyan-
ezt teszi a Vadaszati Minisztérium is, nem tudva a mar 1étez6 felosztasrdl. fgy minden torzs kap egy
parcellat foldmivelés, egyet pedig vadaszat céljabdl. Bizonyitsd be, hogy a parcelldk kioszthatdk ugy,
hogy minden torzs foldmiivelési és vaddszati parcelldjanak legyen kozos része!



