6. gyakorlat
Menger-tételek, pont- és élosszefiiggdség

. Az alabbi grafban mennyi az s és t kozott 2. Milyen k  értékek  esetén  k-szorosan

futé pontdiszjunkt utak maximalis szama? Osszefiiggoek, illetve k-szorosan élosszefiiggdek
Héany csuccsal lehet lefogni az 0sszes s-t utat? az alabbi grafok?
Mennyi az éldiszjunkt utak maximalis szdma? (a) egy 100 pontu 1t;
Héany éllel lehet lefogni az Osszes s-t utat? (b) egy 100 ponti kor;
(c) a Kyoz90 teljes paros graf;
(d)

(e) az 1. feladat gréafja

Bizonyitsuk be, hogy ha egy graf k-szorosan pontosszefiiggo, akkor k-szorosan élosszefiiggo is.

Bizonyitsd be, hogy egy k-szorosan élosszefiiggd, n pontu grafnak legalabb %” éle van!

. A G 0Osszefiiggo, legalabb 3 pontot tartalmazé grafban minden v pontra és e élre teljestil az,

hogy van v-n és e-n is atmeno kor. Mutassuk meg, hogy G kétszeresen pontosszefiiggo.

Bizonyitsuk be, hogy minden haromszorosan oOsszefiiggé grafban van paros hosszisagu kor!
(ZH, 2003. junius 5.)

10.

11.

Legyenek A, B és C diszjunkt, r elem@i halmazok (ahol r > 1 egész). Készitsiink egy G gréfot
ugy, hogy a csucsainak halmaza legyen AU B U C és két csiicsot akkor kosstink 6ssze éllel, ha
A, B és C koziil nem ugyanabba a halmazba esnek. (A G graf tehat elképzelhet6 dgy is, mint
ha hérom, ,egymas mellé rajzolt” r csicsu teljes grafbodl all graf komplementerét vennénk.)
Hatérozzuk meg azt a maximalis k szdmot, amelyre a G graf k-szorosan Osszefiiggd! (ZH, 2003.
aprilis 30.)

Bizonyitsd be, hogy egy 3-reguldris graf akkor és csak akkor k-szorosan élosszefiiggd, ha k-
szorosan pontosszefiiggd!

Legyen A és B a GG gréf csicsai halmazanak két diszjunkt, egyenként legaldbb k elemi részhalmaza.

Tegyiik fel, hogy barhogyan hagyunk el G-b6l k-nal kevesebb pontot, a maradék grafban van
olyan 1ut, amely A és B-beli pontokat kot Ossze. Bizonyitsd be, hogy ekkor 1étezik G-ben k
darab (teljes egészében) pontdiszjunkt 1t gy, hogy mindegyik A és B-beli pontokat kot dssze!

Legyen k < n — 1. Bizonyitsd be, hogy ha egy n pontu egyszeri grafban minden pont foka
legaldbb %H, akkor a graf k-szorosan oOsszefiiggd!

* Egy matrix minden eleme 1-nél kisebb, nemnegativ valds szam. Tudjuk, hogy minden sorban
és minden oszlopban az elemek Gsszege egész. Bizonyitsd be, hogy a matrix minden nemnulla
elemét ki lehet cserélni O-ra vagy 1-re gy, hogy kozben a sor- és oszloposszegek valtozatlanok
maradjanak!



