8. gyakorlat
Linearis kongruencia és kongruenciarendszer megoldasa; Wilson-tétel;
p fiiggvény, Euler-Fermat tétel

. Oldd meg az aldbbi linearis kongruencidkat!

(a) bx =2 (11) (b) 26z =16 (34) (c) 104z =74 (60) (d) 40x =28 (62)

. Milyen maradékot ad

(a) 50°° 11-gyel osztva; (b) 99! 101-gyel osztva; (c) 2! 45-tel osztva; (d) 111" 7-tel oszva?

(a) Egy szdzlabi meg akarja szdmolni a labait. Azt tudja biol6gidbdl, hogy minden szdzlabiinak
legfoljebb 344 1aba van. Ha 13-asaval szdmolja a ldbait, akkor 3 marad ki, ha 17-esével szdmolja,
akkor viszont 10 marad ki. Hanylabu a szazldbu?

(b) Egy masik szazldbu is megirigyli ezt a médszert. Neki 16-osdval szdmolva 5 marad ki, 20-asaval
szamolva pedig 15 marad ki. Bizonyitsd be, hogy elszamolta magét!

(c) A szazldbiak kirdlyahoz is eljut a médszer. Neki 6-osdval szdmolva 5 marad ki, 7-esével szédmolva
6, 8-asaval szamolva pedig 7. Neki hany laba van?

Milyen maradékot adhat egy egész szam 92-vel osztva, ha az 54-szerese 24 maradékot ad 92-vel osztva?
(ZH, 2003. aprilis 30.)

Bizonyitsuk be, hogy ¢(n3) = n?- ¢(n)
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Mi az utolsé két szamjegye az alabbi szamoknak?

(a) 303404 (¢) 1777 —17'7 4 17 (ZH, 2003. méjus 22.)
(b) 4949 (d) 99! + 1

(a) Milyen szdmok &llithatdk el 20x 4+ 51y alakban, ahol z és y egész szamok?
(b)Milyen szamok &llithatdok el6 170z + 51y alakban, ahol x és y egész szamok?
(¢) Milyen szamok allithatok elé 21z + 33y + 77z alakban, ahol x, y és z egész szdmok?

Oldd meg az alabbi linearis kongruencidkat!

(a) 30z = 48 (58) (c) 170z = 78 (2006) (ZH, 2004. #prilis 29.)
(b) 39z =1 (100)

Mi az utolsé két szamjegye az aldbbi szamoknak?

755

(a) 20012097 (b) 997 (c) 51151

Mutassuk meg, hogy 61! + 1 oszthat6 71-gyel! (ZH, 2002. majus 2.)

Hatarozzuk meg az = kétjegyl egész szamot, ha tudjuk, hogy 34x + 5 utolsé két szamjegye, valamint
17z + 10 utolsé két szamjegye megegyezik. (ZH, 2005. majus 5.)

Bizonyitsuk be, hogy ha d osztdja n-nek, akkor d — ¢(d) < n — p(n).

Egy haromjegyti szamrdl tudjuk, hogy 23-mal osztva 4 maradékot ad, tovabba hogy a szam 16-
szorosanak utols6 két szamjegye 28. Mi ez a szam?

Pataki Ferenc fejszamolémiivész egyszer a tévében a kovetkezo triikkot mutatta be: felkért a kézénségbol
valakit, hogy gondoljon egy hiromjegyli szamra, szorozza meg 6561-gyel, majd az eredmény utolsd
hérom jegyét kozolje. Ebbdl 6 pillanatok alatt kitalalta a gondolt szamot. Hogyan csinalta? Utéana
tudnad-e csindlni, ha hasznalhatsz szamolégépet, de csak nagyon rovid ideig?



